
IV. Décomposition polaire

Soit A 2 GLn(R).

Théorème 7

Il existe O 2 On(R) et S 2 Sn(R) définie positive telles que

A = OS .

De plus, le couple (O, S) est unique.
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V. Réductibilité des endomorphismes orthogonaux

Soit (E , h·, ·i) un espace euclidien de dimension n 2 N \ {0},

et soit f un

endomorphisme orthogonal de E .

Notation : Pour ✓ 2 R, on note R(✓) :=

✓
cos ✓ � sin ✓
sin ✓ cos ✓

◆
2 O2(R).

Théorème 8

Il existe une base orthonormale B de E dans laquelle

MatB(f ) =

0

BBBBBBBB@

✏1 0

. . .

✏r
R(✓1)

. . .

0 R(✓s)

1

CCCCCCCCA

où r , s 2 N, 8i 2 {1, . . . , r}, ✏i 2 {+1;�1}, 8j 2 {1, . . . , s},
✓j 2 R \ {k⇡ | k 2 Z}.
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