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Calcul d’intégrales

On se propose de calculer les intégrales suivantes :

1 1 1 x2
A= —— duz, B+/—dm et C=+vV1+a%dr.

Question 1 — Calculer A + B en fonction de C, puis calculer B 4 C.

Question 2 — On considere la fonction f définie pour tout x € [0; 1] par
f(z) =In (x—i—\/l—i—xQ) .

Calculez la dérivée f’ de f et en déduire, successivement, les valeurs de A, B et C.

QUESTION 1
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D’autre part + V1 + 22 est la dérivée d’'un produit uv, avec

On calcule f/(x) = cooeviiiiiiie, :

puis on simplifie le numérateur et le dénominateur de la fraction obtenue, par z++/1 + 22,
ce qui donne



Pratique de l’intégration par parties

Etant donnés deux nombres réels a et b, on considre les intégrales
b b
A:/ez cost dxr et B:/em sinz dx .
a a

On se propose de calculer A et B l'aide d’intégrations par parties (Question 1). Des
calculs d’application sont proposés la Question2.

QUESTION 1

En intégrant par parties avec u’ = e et v = cosx on obtient

De (1) et (2) on tire A = ...ooooviiiiiinn. , mais aussi B = ... .

QUESTION 2

En utilisant les résultats de la question précédente,
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/ e’ sinxdr = ........cccooeeiiiiinnn. ,
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/ €¥ CoST dr = ceoviiiiiiiiiiiinn ,
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/ el sintdt = ...coooveeee .
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