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Déterminer une primitives des fonctions suivantes :

1. fi(z) = Bz +2)(x® + 222 + 1) + 3%

2. folz) = (322 + 42) (2% + 222 + 1) + 2ze® 1
3. f3(x) = cosb(z) sin*(x);
4. fi(x) = cos®(x) sin®(z) ;
5. fs(z) = e® cos(2x);

6. fo(x) = \/1_1W;

7. fi(z) = 41:2718z+6 ;

8. fo(z) = 452,

9. fole) = 125

10. fio(= tiz ;

11 fu(z) = 22

12. f12(2) = Gtz §
13. fi3(2) = GiyiaerD

3 —x
15. fis(x) = arctan(z) ;
16. fig(x) = arcsin(z);
17. fi7(z) = cos(z)argth(v2sin(z)) ;

(z)

(z)

(2)

(2)

14. fig(z) = X2l
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18. fis(z) = V1+a2.




Solutions : dans ce qui suit, on note Fj une primitive de f; pour tout entier k. Toute autre primitive sera

obtenue en rajoutant une constante.
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cfi(z) =32t + 823 + 42? + 3z + 24+ €3 ~ Fy(x) = 22° 4+ 220 + 23 + 32?2 + 20 4 1657

3 2 2
f22($) = g}(x)g2 (@) + hh(2)e"2®) avec gy(x) = 23+ 222 + 1 et ho(z) = 22+ 1~ Fy(z) = &2 D +2§ +1)” 4
o= —+1 :

fS(x) — (eerGZ m)G (emileﬁ 1'—”)4 — T124(627,'1 _ 6727;30)4(67;:5 + eiz)Z — T124(687,'x o 4641':5 16— 46741'1 +
6781@)(62%‘9: 4+ 92+ 6721@) — ﬁ( 10ix + 268iw _ 3e6ia: _ 864iz + 262iw +12+ 26721'1 _ 8674iw _ 36762"% +
2e7 81 4 710y — L (cos(10z) — 2cos(8x) — 3cos(6z) — 8cos(4z) + 2cos(2x) + 6) ~ Fy(z) =
sin 10z + sin(8z)  sin(6z)  sin(4z) + sin(2z) + .
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fa(z) = f3(z) = cos(z)(1 — sin’(z)) sin?(z) = cos(z)sin(z) — cos(z)sin’(z) ~ Fi(z) = w -

sin” (z) .
7 b
DN e(1+29)z e®(1—24)e?'™ z [ cos(2x sin(2z
Jo(w) = Re(e1207) o Fy(z) = Re( i) = Re(TAFITT) = v (o) 4 2eifEn))

fo(z) = %\/ﬁ ~ Fg(x) = jarcsin(3z);

— 1 _ 1 _ 1 1 _ 1 V2 _ 1
fr(z) = (22—2)2—4+6 _ (22—2)242 _ 2 (\/5(1_1))2+1 e (\/5(1_1))2+1 ~ Fr(z) = 7z arctan (\/i(x_
1)
2

fe(x) = F2% — 5 =5 — 5z~ Fis(x) = 5a + arctan(z) ;

3 2
fole) = 250 = —a g o o Byfa) = %~ SIn(1 - a?);

1—z)(1+z+z 1+(142)x 2
fio(z) = ( (1_)§d)zr1_:;) ) = +(1_:; ) T+ 1_,'_7 ~ Fio(z) = 5 +In(1 +z);

z(z?— T z°
fii(z) = % =2+ 1=+ 15 ~ Fule)= —72 + argth(z) — 1 In(1 — 2%);
fiz(x) = Tél + % pour certains A, B € R. Par identification, on trouve fis(x) = ﬁ — ﬁ
Fio(z)=In(z —1) = In(2z + 1) =1n (2”;:_11) ;
fis(x) = % + gztiaf pour certains A, B, C' € R. Par identification, on trouve fi3(x) = ﬁ — 2;”11
Fis(z)=In(z —1) — 1In(222 + 1) =In (\/%) ;
» » —T 132 x 13—1 Z2 —
fua(z) = H2teioe o loetdede’ o loobdvdele cote gy 11(;:?,3{”)2 =z + 2 4+ BF< pour
certains A, B,C € R. Par identification, on trouve fi4 =z-—L1_ A 4 d o Fulk) =
T z2—1 z2—1
2 2

2 _In(z) + argth(z) + 2In(z2 — 1) = £ + argth(z) + In (@) :
Fis(z) = [ arctan(t)dt = [t. arctan(t)]§ — Ot fﬁfz en intégrant par partie avec u'(t) = 1 et v(t) =
arctan(t). On a donc Fig(z) = z. arctan(z) — $[In(1 4 t?)]§ = z. arctan(z) — In(v/1 + 22);;
Fig(x) = [, arcsin(t)dt = [t.arcsin(t)]§ — fg \/% en intégrant par partie avec u'(t) = 1 et v(t) =

arcsm( ). On a donc Fig(x) = x.arcsin(z) + [V1 — t2]§ = x.arcsin(z) + V1 — 22 — 1;
Fi7(z) = [ cos(t)argth(v/2sin(t))dt = [sin(t)argth(v/2sin(t))]g — [, sin t)M en intégrant par

—2sin?
partie avec u/(t) = cos(t) et v(t) = argth(\fsm t)). On a donc Fy7(x) —1Si2n( )(z:igth(\/isin(x)) -
fom %&fy = Sin(x)argth(\@sm ))— fz z:)r:éi = sin(z)argth(v/2sin(z))+ QW[IH(COS(QZ‘))]g =
sin(x)argth(\/isin(x)) 2\[ In (005(233)) ;
Fig(z) = [f VI+2dt = tV1+25 — [7 \/t% en intégrant par partie avec u'(t) = 1 et v(t) =
m. On a donc Fig(z) = av1+a2 — [ (Htf_:tlz)dt =avVl+aZ— [[/(L+t2)dt+ [ \/% =

V14 2?2 — Fig(x) + [argsh(t)]5. Cela donne 2Fig(z) = zv1+ 22 + argsh(z) et donc Fig(r) =
1 (zv1+ 2? + argsh(z))



