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Exercice 1.

Calculez le quotient et le reste des divisions euclidiennes :

1. de 2X7 − 3X5 + X2 − 7X + 2 par X3 − 2X + 1 ;

2. de 3X5 − 1 par 2X3 − 2X2 + X − 1 ;

3. de X4 − i par X2 + 2iX − 1.

Exercice 2.

Pour tout n ∈ N, on pose Pn := (X + 2)n+1 −X(X + 1)n.

1. Calculer P0, P1, P2, P3 et P4.

2. Pour tout n ∈ N, déterminer :

(a) le degré et le coefficient dominant de Pn ;
(b) le coefficient constant.

3. Soit n ∈ N∗. La famille (P0, P1, . . . , Pn) forme-t-elle une base du R–espace vectoriel R[X]n ?

4. Montrer que, pour tout n ∈ N∗, Pn+1 − Pn est divisible par X + 1.


