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Ex.1

Montrer que pour tous réels 1 ≤ p1 < p2 ≤ ∞, les métriques dp1
et dp2

induisent des topologies
non homéomorphes sur C[0, 1].

Ex.2 *
Soit M un espace topologique. Montrer que la relation définie sur M par

x ∼ y ⇔ ∃U ⊂ M connexe t.q. x, y ∈ U

est une relation d’équivalence.

Ex.3 *
Soit X, Y et Z, trois espaces topologiques. Montrer que les espaces (X ×Y )×Z et X × (Y ×Z)

sont homéomorphes.

Ex.4 *
Montrer que le produit de deux espaces connexes est connexe.
Montrer que le produit de deux espaces séparés est séparé.

Ex.5 *
Soit (M1,O1), (M2,O2) deux espaces topologiques et B1 ⊂ O1,B2 ⊂ O2 des bases pour les

topologies respectives. Montrer que B1 × B2 =
{

(I1 × I2)
∣

∣I1 ∈ B1, I2 ∈ B2

}

est une base pour la
topologie produit induite par O1 et O2 sur M1 × M2.


