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CElgetniq
Espace affine ATsurk (note

'Antle)
k ⇐corps de base, pas forcemeat
oalgetrivquement clos .

Exempted k- Q ou ke Ep sontpossibles
Onidentifier At⇐ { txt, . . .sxn) I xiek },
pour E une cloture oalgetrique de k .

Ensuite ondefinite
Anas) e- {Ga, . ..,xD I Xi ek}.

etpour toutextension Kkk,
Andy ← {Exam,xD I Xi E K } .

Done HE- AME) ⇐ U HECK )
.

KEKEk

OnditAUK)sont lespoint K-nationals.

Define. Un oarieteaffine est leensemble
odes solutions Jadensystemd 'equations
fytxyyujxpf-c.ie frtxy, . . . , Xn)-O ④

dans Atn
, pour fi, frEkka, . . . ixn .

Remarque . Typiquement on reserve
demot varieties pour lecasoie



liideal Cfp . . .,fr) E tix, . . .Modest ②

unpremiere, sinon onparled
'

sHalgebrique_Caffinel.Prappel_pE@fss.usfr)
- fiAe . . .tfrA EA estpremierAsi : Algo estunanneauintegre.

On Edict alllife . . . .,fr) EAVpour
cetensemble atgelriquo (ici,comme
rei-dessusonvaditvariatemime

si daconditionde fsrimatitinice

pas ite
'

verified) .
On note que Vmedefend quede
L'ideal I- tf,in,fr) E bikes . . .,xr3,
done onedict etgalesnent Ve VCI) .
Defend on definite pourunevariate

'

IUD - {fektxy,. . .5h31 falseof
C- hitxp, - --this,

diideal (de definition)dell.



Exa . Vfxy- t) et VCx2ey2-4) i ③
Y A

: .
't÷÷⇒;a÷÷÷::i::k:..¥pour dageometric duplan .(ou
dedzespace 3-dime) affine.
*intersection

¥fyq;j!!¥737;
")

estunensemblede 4points .
Defend . Une varieties(ensemble algetrigue)
estdedimension Ossi

Vtk) - {Pm . . ., Pm}
estun ensemble fine . Le nombre
depoints est le odigre. (Icim)



comment trouverdessolutions ? ④
-sunk ? -surfs ?

Indeed : Pieduviefsarelimination
- odes variables .
-Getomettriquement : projection

tan._And

¥×→±E÷x•

- Algeteriqnementileresoultanb.
Leresultantestunalgorithme
algetoriquepourebiminationdun
variable

.

Example (Elimination'alamain).

fiery-

eetfz-xt.y-4-C.IE/yet)fp-x2y2-tEIX2fz-X4tX2y2_ 4×2 C- I
ttlorsxfzalxyil)fp=x4_4x2idEI.



Les quatreracinessde ⑤
Xk-4x4 Ie O

sontaloes les raciness carris de

4£NETT
2-

= 2¥NI .
Done

xe fiWENT}⇐ S

Pansymetric, onaegialement
YEftWENT} S

Or desquatresolutionssontune
sous -ensemble des 4×4--16 tuples
Kyles}

satisfaisantxy-t.TL#PYkv.pn-ItyE03
,
are

Hos . . . >Xn)N (Yoo . .>Yn)
ssi it exists XEtT*tel que
ai- Kyi pour tout osien.

Onedict (Xo : xp : . . - ixD pour baclasse.



Sionaxitosonpeutecrire ⑥

XEtxoixjn.in/nEfqjFfa.:-iIi...itqi)
etdonconacune [positioner
inclusion #nQ_ epa Hr

(xnxx.in/-sfxyiXzi..-:Xi:1iXi+ii-iixn
Onreavoiroquetttncelpnodonnepar
g.sestienoaevertttopologieiavenir).
Pacman

, leanneaukixy,.gr/n3,stappelleltanneauodecoordonne's
.
PourY

onddfinitllanneaudespolysiomesk-txoixn.a.im
dtanneaeedescoocdonne's

.

Defend Une_cnn.ensemblealgetriguddanspnestvffn.fr/-ftxo: " - :X) : fitxoixgy.info
Hi }wifely, . ..ie/n7estunpolyntomehomo'gene:fiLXxoihxe,u.5kx- Idf.dz#,...,xD .



OnditqueIestun
ideal ⑦

isil exist ownsystemhodgin
geirerateurshomogenes pourI.
Remarque .

Unpolyniome f est
homogienede degreeAsi chaque
monotone de festdedeigned.
Exe

. fail)as I-42- X-y n'estpas
homogine,mais

fy -XtY et fEXZy
2

sont homogines et
fKil) E Ie Cf,if2) EQ

-

Kid
,

airIest homogine.
Remarque . Pour leplanproj Pfk
ondoit sonorant fixit,E)pour
sonanneaudecoordonnds (au
dieudebiXoMd) .
Remarrying . Pardefinition
dimVAM-dimUP

n

kn .


