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Résumé

Soit S un semi-groupe commutatif et unitaire d’élément neutre e et soit S′ l’espace des fonc-
tions multiplicatives non identiquement nulles sur S muni de la topologie de la convergence
simple. Étant donnés un compact Γ dans S′ et une fonction continue F : Γ → C, on montre
qu’une mesure borélienne complexe µ sur Γ telle que µ(Γ) 6= 0 vérifie l’équation

µ(Γ)

∫
Γ

%(s)%(t)|F |2(%)dµ(%) =

∫
Γ

%(s)F (%)dµ(%)

∫
Γ

%(t)F (%)dµ(%)

pour tous (s, t) ∈ S×S si et seulement si il existe γ ∈ Γ tel que le support de µ soit contenu dans
{F = 0} ∪ {γ}. De nombreuses applications de cette caractrisation sont données. En particular,
la réduction de notre théorème au cas du semi-groupe additif des entiers natural (N0,+) résoud,
dans un contexte très général, un problème posé par El Fallah, Klaja, Kellay, Mashregui and
Ransford en 2016. D’autres conséquences de notre résultat sont offertes; certaines illustrent la
nature probabiliste du problème étudié ici et d’autres établissent des propriétés extrêmales des
noyaux analytiques.
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