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Exer
i
e 1 Soit T et T ′ deux treillis et f une appli
ation de T dans T ′.i) On suppose que f préserve les inf, 
'est à dire que pour tous x, y dans T on a f(x∧T y) =
f(x)∧T ′ f(y). Montrer qu'alors f est 
roissante, 
'est à dire que pour tous x, y dans T on a : si x ≤T yalors f(x) ≤T ′ f(y).ii) Même question mais en supposant 
ette fois que f préserve les sup.Exer
i
e 2 Soit B une algèbre de Boole. Montrer que pour tous x, y dans B si (xc ∨ y)∧(x∨ yc) = ⊤alors x = y.Exer
i
e 3 Soit R une relation binaire sur un ensemble X . On rappelle que le graphe de R est legraphe (orienté) GR dont les sommets sont les éléments de X et tel qu'il y a une arête entre x et y ssi
x R y.Soit X = {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}.i) Pour 
ha
une des relations suivantes, dessiner son graphe et donner sa matri
e d'adja
en
e :� x R y ssi x = y ;� x R y ssi x ≤ y ;� x R y ssi y = x + 1 ;� x R y ssi x divise y ;� x R y ssi x + y est pair.ii) Pour 
ha
une des relations 
i-dessus, dire s'il s'agit d'une relation d'ordre, et si 
'est le 
as dessinerson diagramme de Hasse.iii) Si la relation R est ré�exive, le graphe GR possède une bou
le en 
haque sommet. Similairementque peut on dire de GR si la relation R est� symétrique ;� transitive ;� une relation d'équivalen
e ;� une relation d'ordre.Exer
i
e 4 On 
onsidère les mots sur l'alphabet à deux lettres a et b.i) Construire un automate déterministe pour le langage L dé�ni par l'expression régulière (a +
b)∗abb(a + b)∗ (L est le langage des mots 
ontenant abb).ii) Construire un automate déterministe re
onnaissant le langage L0 dé�ni par l'expression régulière
(a + b)∗abb (L0 est le langage des mots se terminant par abb).iii) Construire un automate déterministe re
onnaissant le langage L′ dé�ni par l'expression régulière
(a + b)∗baab(a + b)∗ (L′ est le langage des mots 
ontenant baab).iv) Construire une expression régulière et un automate déterministe pour le langage L∩L′ des mots
ontenant à la fois abb et baab.


