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Exercice 1. On pose :

T =VaxVyVer<y=y<z=>zx<z
I =Vr-xrx<zx
A=VeVy-(z <yAy <z

Démontrez le séquent : T, I F A.

Exercice 2. Démontrez chacune des lois de De Morgan pour les quantificateurs
en déduction naturelle :

1. “VzAF dx—A; 3. "drAFVr-A;
2. do—AF VA, 4. Vx-AF —-dxA.

Dans quels cas avez-vous besoin de raisonner sur la vérité des formules ?
Exercice 3. Démontrez (3xA) A B = 3x(A A B) en supposant = ¢ VL(B).

Exercice 4. Montrez que chacune des régles suivantes (les régles gauches pour la
quantification et I’égalité) est dérivable dans DN; :

I Alt/x] - C CLARC  (zgvi@uvL(o) [[t/z] B Alt/x]
Tvearc [,3cAF C Y T/t =utr Afufa] "
Pour la derniére, on pourra commencer par montrer la dérivabilité de la régle :
I'F Alt/x]
I'Nt=ut Alu/z]

Exercice 5. Montrez que la régle suivante
' A[0/z] T,Alz/z|F A[Sz/z]  (evio)
['-VzA

(Rec)

est dérivable dans DN; U PA.

Exercice 6. Démontrez successivement :
1. PAFYy0+y =1y,

2. PAFVaVySz+y=S(y+x),

3. PARVYaVyz+y=y+x.

Exercice 7. Montrez, en utilisant le théoréme de compacité, qu’il n’existe pas de
théorie T sur le langage réduit a I’égalité telle que Z |= T ssi |Z| est fini.



