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Déduction naturelle pour le calcul des prédicats

Définition

On note DN le systéme de la déduction naturelle pour la logique classique du premier
ordre, constitué :

» des régles déja vues pour le calcul propositionnel ;
> axiome (ax);
» introduction et élimination pour les connecteurs A, V, =, =, T et L;
> régles structurelles d'affaiblissement (aff), contraction (cont) et échange (ech);
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On note DN le systéme de la déduction naturelle pour la logique classique du premier
ordre, constitué :
» des régles déja vues pour le calcul propositionnel ;
> axiome (ax);
» introduction et élimination pour les connecteurs A, V, =, =, T et L ;
> régles structurelles d'affaiblissement (aff), contraction (cont) et échange (ech);

> des régles d'introduction et d'élimination des quantificateurs V et 3;



Quantification universelle

Introduction : on montre Vx.A, en montrant A pour un x quelconque.
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On ne doit faire aucune hypothése sur x : il faut choisir une variable fraiche.
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Attention

On ne fait pas référence a un élément d'une interprétation particuliére : t est un terme!



Exemple : transitivité + irréflexivité — antisymétrie
Avec un symbole de relation binaire <, en notant

T=VxVyVzx<y=y<z=x<z | =Vx.—x < x A=VxVy-(x<yAy<x)
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Introduction : on montre Jx.A, en fournissant une valeur de x qui convient.
[ Alx = t]
— (@)
[ 3dx.A
Attention

On ne fait pas référence a un élément d'une interprétation particuliére : t est un terme!

Elimination : pour utiliser un résultat de la forme 3x.A, il faut savoir utiliser I'hypothése
A, sans dépendre de la valeur de x pour laquelle A est vérifiée.
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Attention

On ne doit faire aucune autre hypothése sur x : il faut choisir une variable fraiche.
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Des régles pour |'égalité

Introduction : c'est la réflexivité -
r-t=t
Elimination : on peut substituer les égaux
NlFt=u TFAXx:=t]

I Alx = u]
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