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Déterminer une primitive des fonctions suivantes :

1.

S o S =S
w b o= O

14.
15.
16.
17.
18.
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Fla) = (824 2)(0% 262 4 1) 4.6

fola) = (322 + 4a) (2% + 22% + 1) + 2we™ +1;
fa(x) = cos®(z) sin* (z) ;
fa(x) = cos®(z) sin* () ;
[5(x) = €* cos(2x) ;
folz) = s

f(@) = r—grs
fo(w) = 555

folw) = 157 ;

Fo(@) = =% ;

fii(z) = 25

Ji2(z) = m;
fiz(z) = %;

—~




Solutions : dans ce qui suit, on note Fj une primitive de fi pour tout entier k. Toute autre primitive sera

obtenue en rajoutant une constante.

L fi(z) =32* +82% + 422 + 3z + 24 €3 ~ Fi(x) = 32 + 22* + 2% 4 322 + 20 + L3

2. folx) = gh(x)ga(x) + Rh(x)e"?®) avec go(x) = 2% + 222 + 1 et ho(z) = 22 + 1 ~ Fy(2)
(z®+22°+1)° 4ot Hl.
2 )

3. f3(x) _ (em_%(z;m)fi (e'im_le67ﬂ)4 _ T124(62ix _ e—2iac)4(eix + eix)Z — T124(681':10 _ 4641'95 16— 46—41'90 T
6781':6)(621'1 +24+ 6721-1) — T124(610im + 2681'1 _ 3661'1 _ 8e4im + 2621'1 + 12+2€72ifc _ 86742'&0 _ 36761@ +
2e78® 4 710y — L (cos(10x) — 2cos(8z) — 3cos(6x) — 8cos(4x) + 2cos(2x) + 6) ~ Fi(x) =

in 10 in(8x) in(6x) in(4x) sin(2x) 3z .

S0 + “ots — “tosr — w6 + siz- T 36

.5

4. fa(z) = f3(z) = cos(z) (1 — sin®(z)) sin*(z) = cos(z) sin*(z) — cos(z)sin®(z) ~ F3(z) = w -

§1n7(r) .

i e(1+2i)x e”(1—24)e?'® cos(2x 2sin(2x
5. f (37) R(eIF207) s Fy(w) = R( T¥2i ) =%( ( 5 ) ) =e ( (5 Lt 5( ));
13 -1 ; .
6. fo(x) = m ~ Fg(x) = 5 arcsin(3z) ;
- - 1 =1 1 — 1 V2 — L —
7. (x) - 2w—2)2—4+6 — (2z—2)2+2 ~ 2 (\/5(2671))2+1 ~ 22 (\/ﬁ(zfl))2+1 ~ F7($) = ﬁarctan (\/i(l‘
8. fi (x) = 5115;”2 - lez =5- ﬁ ~ Fg(z) = br + arctan(z) ;
9. folw) = TS = —o 4 {25~ Fy(a) = —% =3 In(1 - a%);
2 N x

10. fio(z) = (1(;>Sjﬁ;§ ) = I — g L s Fio(z) = %+ In(l+2);

11. fi1(x) = w =2+ 25+ 15 ~ Fulr) = —z—; + argth(z) — £ In(1 — 2?);

12. fio(x + pour certains A, B € R. Par identification, on trouve fis(z) = =~ — 52—

r— 1 2z+1 r—1 2x+1
Fiale) = lnfe =) = n(2o + 1) = n (&4):

13. fiz(z) = + 242 pour certains A, B,C € R. Par identification, on trouve fiz(z) = A5 —
L E Flg(:c) — (e~ 1)~ $n(2e® +1) =In (& )

14. f14($) _ 1+2i2t§47;p _ 17m;32ivi+a;4 _ 17x+2x2;z_(zdfx)+12 — 1»L(:+31;1;) —z+ 44 Iijclz pour
certains A, B,C € R. Par identification, on trouve fi4(z) = x — % - 121—1 + mﬁfl ~ Fiy(x) =
I—; —1In(x) + argth(z) + 2In(z? — 1) = ﬁ + argth(z) + In (@) ;

15. Fi5(x) = [ arctan(t)dt = [t. arctan(t fg f_&z en intégrant par partie avec u'(t) = 1 et v(t) =

arctan(t). On a donc Fig(x) = x. arctan( ) — (1 +¢?)]§ = z. arctan(z) — In(v/1 + 22);

16. Fig(x) = [, arcsin(t)dt = [t. arcsin(t)]§ — fot \/% en intégrant par partie avec u/(t) = 1 et v(t) =
arcsin(t). On a donc Fig(x) = . arcsin(z) 4 [v/1 — 128 = z. arcsin(z) + /1 — 22 — 1;

17. Fiz(z) = [ cos(t)argth(v/2sin(t))dt = [sin(t)argth(v/2sin(t))]§ — [ sin(t)l\gziiojé?t) en intégrant

par partie avec u’(t) = cos(t) et v(t) = argth(\/i sin(t)). On a donc Fi7(z) = sin(x )argth(ﬂsin(m))—
I 2Zsin(t) cos(t) _ giy) )argth(\fsm ))— f‘r Eif;éi) = sin(z)argth(v/2sin(z))+ 2\[ [In (cos(2x))], =

V2 cos(2t)
sin(x)argth(\/ﬁsin(m)) 2\[ In (cos(2x))
18. Fig(z) = [ V1I+2dt = [tVI+ 25 — [ \/t% en intégrant par partie avec u'(t) = 1 et v(t) =
—1)d
\/1—|—t2. On a donc Fig(r) = 2v1 + 22 — fx% =avV1+a2— [/ +)dt+ [, \/% =

xV1+4 2?2 — Fig(z) + [argsh(t)]F. Cela donne 2Fi5(z) = xv/1+ 22 + argsh(z) et donc Fig(z) =
L (2v1+ 22 + argsh(z))



