[I. Normes matricielles subordonnées

Soit || - | une norme sur K". On construit a partir de || - | une norme
matricielle || - || sur M,(K) qui vérifie ||/,]| = 1. On se base sur le
résultat suivant :

K™{0} — [0, +oof
Jav] ~ admet un

Soit A e M,(K). L'application 1) :

v —
fIv

maximum, que I'on note || A]|.

Remarque :

Av
VA € Mp(K), [|All = maxyexn (o} HMH = maxyekr, |v|=1 |AV]
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Ivi

Proposition et Définition 5
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Soit || - | une norme sur K". On construit a partir de || - | une norme
matricielle || - || sur M,(K) qui vérifie ||/,]| = 1. On se base sur le
résultat suivant :

K™{0} — [0, +oof
Jav] ~ admet un

Soit A e M,(K). L'application 1) :

v —
fIv

maximum, que I'on note || A]|.

Remarque :
YA € Mo(K), [|All = max,egn oy sk = maxyegn, juj=1 |AV|

Ivi

Proposition et Définition 5

L'application || - || : M’:gK) : [0|’\|X|ﬁ0[ est une norme matricielle

sur M,(K) satisfaisant [|/,[| = 1.
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[I. Normes matricielles subordonnées

Rappel : si v = (v1,...,v,) € K",

n
vy =3 lvil et V], = max |ui.
i=1 =

Soit A = (a,-j) € M,,(K)

1<i,j<n

Théoréme 6

n n
IIAll, = e 21 lai;| et [|All,, = max Z; |ai |-
i= Jj=
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IIl. Rayon spectral

Soit A € M,(K) < M,(C).
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Soit A e M,(K) c M,(C).
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IIl. Rayon spectral
Soit A€ M,(K) = M,(C).
Définition 7

On appelle rayon spectral de A la quantité p(A) := max || € [0, +o0].
AESpPc(A)

On va établir deux liens avec les normes subordonnées. Tout d'abord :
Théoréme 8

Si Ae Ma(R), [IAll, = +/p (*AA).

Rappel : Si v e B”, v, := \/3V, Vieun = VW

Pour montrer ce théoréme, on utilise le lemme suivant :

R™{0 —> R
Soit S € S,(R) positive. L'application Rs : }/{ J .

>

bornée et sup,cgn (0} Rs(v) = max,erm (03 Rs(v) = p(S).
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